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Brojevni verizni razlomci
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Brojevni verizni razlomci
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-\ * Ako verizni razlomak R ograniCimo na n
1 clanova dobivamo n-tu konvergenciju
veriznog razlomka R,

a, @Gz as (n
Rn — Z)IU + P — :
,' b1 by™ b3 T by,

» Ako postoji vrijednost veriznog razlomka
. onda se ona definira kao

R= lim R,.
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Uzlazni algoritam za izvrednjavanje
brojevnih veriznih razlomaka

N-tu konvergenciju veriznog razlomka
mozemo prikazati kao kvociient P, i Q,
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Uz uvjet da je P,=b,, a Q,=1, za prvu
konvergenciju vrijedi
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Uzlazni algoritam za izvrednjavanje

brojevnih veriznih razlomaka
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 Ako jo$ dodamo uvjet da je P_,=1, Q_,=0,

onda prethodna relacija dobiva oblik

R, — Pl B blp[j—i_(.i-lp_l
! Ql ()1@0 + r_r_.lQ_l'

* Vidimo da smo brojnik zapisali koristenjem

prethodnih brojnika, a nazivnik koristenjem
prethodnih nazivnika

pn — hn Pn—l —+ Il'..“.-.nIj.J-q_QT
Qﬂ = by Qn—l + l'.-’.--nQ-n_g.




Uzlazni algoritam za izvrednjavanje

brojevnih veriznih razlomaka

« Zakljucak: Ako definiramo

P—lzlf Q—]_ZOT pU:bUr QU:l

onda dobivamo uzlazni algoritam za
izvrednjavanje veriznih razlomaka koji glasi

p;f = E’J;fp;g_l + (f.-;fp;f_z,

| | | E=1.2,....n.
Qr = 0pQr—1 + arQr—2,
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—\ « Kod prvog tipa verizninh

su jednaki jedinici:
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Prvi tip veriznih razlomaka

razlomaka nazivnici
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Prvi tip veriznih razlomaka

-

| » Uzlazni algoritam za izvrednjavanje kod
prvog tipa veriznih razlomaka poprima
sljedeci oblik:

p;f — p;g_l + U.-;fp;f_g,

| | . E=1,2.....n.
Qr = Q-1 + 4 Qk—2,




Drugi tip veriznih razlomaka

« Kod drugog tipa veriznih razlomaka brojnici

su jednaki jedinici:
1 1 1

R = by +
0 byt b5t byt

* Pripadni algoritam uzlaznog izvrednjavanja

tada poprima oblik:

Pe = 0, Pe—1 + Pr—o,
Qr = b.Qr—1 + Qr—2,

E=1.2....
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Eulerova forma veriznih razlomaka

Y1 ¥ (X3

R =1
0 T 1+ (l — O{'2>+ (l — (}'3)—'_

* Veza izmedu prije definiranog veriznog
razlomka i Eulerove forme je:

Qr—2

ap = ——ar. k2> 2.
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Eulerova forma veriznih razlomaka
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Eulerova forma se uglavnom koristi za
dokazivanje tvrdnji vezanih uz konvergenciju

veriznog razlomka
Ako verizni razlomak konvergira onda je

R= lim R, = by + Z D' ooy -+ -,

k—oo —1
pa je

[’y — R| =




Neki teoremi

N

-\ e Teorem 1.

— Ako su a,, b, > 0, tada vrijede nejednakosti

R1> R3>"'>R2k_l>“',
| RU<RQ<"'<RQk<"'

Rom—1 > Royp

za svako mi k.

— Vrijednosti neparnih konvergencija padaju
porastom indeksa, a vrijednosti parnih rastu




Neki teoremi
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{1 « Teorem 2.

— Akosua, b,>0ivrijedia,<b,ib,2€e>0za

| k = 1, gdje je € neka konstanta, onda je verizni
: razlomak konvergentan.

— Teorem se moze dokazati preko Eulerove forme




Silazni algoritam za izvrednjavanje

veriznih razlomaka
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Unaprijed znamo koliko konvergencija nam je
potrebno za dobru aproksimaciju

Krenemo li “silazno” od b, na sljedeci nacin (F,=b,)

I = by + ”:kH, k=(n),n—1,....0.

Na kraju dobivamo R, = Fy.

Silazna rekurzija u svakom koraku ima jedno
zbrajanje i dijeljenje, a uzlazna 4 mnozenja i 2
zbrajanja




Funkcijski verizni razlomci
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| + Tip | —varijabla u brojniku:

r—T1 T — Ty T — XT3
Gt Bt O3t

flz) =50+

* Tip Il — varijabla u nazivniku:

: , g 5] 5) a3
| ‘ (@ 4+01)t (z+b2)t (x4 b3)F

|« Zaizvrednjavanje se koristi silazni algoritam




K Funkcijski verizni razlomci -
izvrednjavanje

-
—\ - Tipl:  F, =8,

Fp = Bk + - JTHL, k=mn).n—1,....0,

. Tipll: F. =b

A+1
T+ Py

I, = b, + k=(n),n—1,....0,

i na kraju je  fu(x) = Fb.




Neki “poznati” verizni razlomci
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Hvala na pozornosti!!!
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