8.srpnja 2008. UVOD U TEORIJU BROJEVA - pismeni ispit

Ime i prezime

ZADACI

Z1. (8+8 bodova)

a) Odredite cijele brojeve = i y (ako postoje) takve da je 847x + 441y = 14, te

odredite jednostavni verizni razlomak broja %.

b) Rijesite sustav kongruencija
x=17(mod21), z=14(mod18), z=2(mod4).
Z2. (9410 bodova)

a) Odredite sve prirodne brojeve n takve da je ¢ (n) = 42.

b) Koliko ima primitivnih korijena modulo 177 Nadite najmanji primitivnih kori-
jen, te pomocu indeksa rijesite kongruenciju 725 = 11 (mod 17).

Z3. (1247 bodova)

a) Odredite sve proste brojeve p takve da je (%) = —1.

b) Izracunajte (%) i (;—76) Je li —6 kvadratni ostatak modulo 323 7 Je li —6
kvadratni ostatak modulo 777 Zasto?

Z4. (748 bodova)

a) Odredite h (—79);

b) Odredite reduciranu kvadratnu formu ekvivalentnu sa 83x2 — 77zy + 1932,
Z5. (6410 bodova)

a) Odredite broj a = [6,2,27 12];
b) Razvijte u jednostavni verizni razlomak y/c(c — 1), gdje je ¢ € N.

Z6. (9+8 bodova)

a) Nadite najmanja rjesenja u prirodnim brojevima Pellovih jednadzbi 22 —53y? =
1ia? —53y? = —1 (ako postoje).

b) Nadite sve Pitagorine trokute kojima je jedna kateta jednaka 28.



